IL COSMO DIGITALE
ovvero: IL TAO DELLA MATEMATICA
Gaetano Speranza

Fra le potenze del numero 2 che hanno destato, nel corso della storia del pensiero, particolare suggestione
Speculdiva, le prime tre, quelle rientranti nella decina, hanno rivedtito un ruolo di primo piano ndlla descrizione
generde, e quindi per certi vers generica, dd mondo, intendendo tale termine come punto dincontro di astrazione a
posteriori dal percepito e di costruzione a priori del concepito ; quindi di un mondo mentae, legeto in modo piu o
meno explicitabile, e divergficatamente edlicitato, d mondo "pratico”, quello da "fatti”.

Le potenze in questione sono 1, 2 e 4 (corrispondenti rispettivamente ale dimensoni dei Ssemi numeric redle,
complesso, quaternionico, per cui vae I'assoddivita maltiplicativa oltre a qudlla additiva). Le prime uguaglianze
esprimenti che i numeri 1 e 2 sono le potenze di 2, ripettivamente di esponenti O e 1, codituiscono un Ssema
chiuso, utilizzante solo per I'gopunto | numeri 0,1,2. Possamo indicare tale aggregeto numerico con un smbolismo
che eprimachei suddetti dementi riuniti cogtituiscano una nuovaindividudita, sppur di tipo collettivo, ossaqud che
s chiamaun indeme {0,1,2}. Togliendo a tde indeme degli dlementi 9 ottengono del possihili sottoingemi, di cui il
piu piccolo e quello senza dementi, cioé {} , detto I'indeme "vuota’. Ebbene € dd vuoto che s parte, e lo zero €
proprio definito ne nosro mondo mentae come il vuoto, I'ingeme vuoto: 0 = {} . Partendo da zero possamo in
primo luogo codruire un indeme con un solo demento (1o zero, per I'gppunto), e questa sara una buona definizione
dd numero 1: 1={0}. L'indeme vuoto "€' quacosa E samo cos a due enttita, [o zero e l'uno. E da"due'a"2' il
passo e breve quanto obbligato : 2 ={0,1} chevuol dire {0,{0}}. Il procedimento seguito, detto ricorsivo perche
per ottenere una nuova entita 9 ricorre a entita dello stesso tipo che Sano gia sate introdotte, serve per procedere a
3={012 ={0, {0}, {0{0}} } ,4={0123} ={0, {0} {0 {0} ,{0{C}{0{0}}}} eagi atri consimili
"draghi del vuoto'. Le parentes e la virgola (questultima, perdtro, non indigpensabile) srutturano, gerarchizzano |l
nulla S cogtruisce unaformatratadd nulla, senza"sub -gantid'. Da notare che nelle stringhe su stritte il smbolo 0 é
sodtituibilecon {} .

Adeso gli "ingredienti” di cui tratavamo prima sono prowidi di cata didentita 0, 1={C}, 2={0,1}. E
I'operazione di eevamento a potenza che deve essere introdotta. La via usude passa a definire I'addizione di numeri,
la maltiplicazione come iterazione di addizioni e I'devamento a potenza come iterazione di maltiplicazioni. Un'dtra
drada § fonda su un'dtra operazione, quella di asociazione ordinata. Quando, partendo da due entitaae b g
conddera lingeme {a,b}, § fa una "assodazione’, ma non e definito il podto, il ruolo di ognuno degli dementi
ndl'ambito di tde indeme, ossai due dementi S pongono dla sessa manierain rgpporto atde indeme, non S puod
diginguere un primo o un secondo indeme d di dentro di {a,b} ={ b,a}. Mala"gerarchid’ fal'ordine, e ndla druttura
piucomplessa  { {a} , {a,b} } i rudli di aedi b sonodidinti : aequelo de due che compare due volte, b quelo
che figura una volta sola, sempre che quedti due dementi Sano didinti cioe che non 9a a = b . Associando
ordingtamente cos i due dementi, possiamo introdurre una notezione piu maneggevole (a,b) = {a{ab}} e
atribuire convenziondmente ad a il ruolo di primo demento ndl'associazione ordinaa L'entita @,b) € denominata
"coppia ordinata’ . Questo modo di associare puo essere inteso come “far corrigpondere’, nd senso che a primo
elemento di una coppia ordinata corrisponde il secondo eemento della sessa. Ad esempio la corrispondenza che
associa a numeri 24,7 rigoettivamente il numero delle |ettere ddlle parole "du€’, "quaitro”, "sette’, cioé 37,5 e
indicata come insgeme di coppie ordinate : {(2,3), (4,7), (7,5} . E per questo che un indeme di coppie ordinae
viene denominato corrispondenza o anche relazione. Una corrigpondenza S dice univoca quando ad un primo
elemento non passono corrispondere pitl dementi, ossa quando nella corrigpondenza $essa non ¢ SONO coppie
differenti aventi tutte lo stesso primo demento. Una corrigpondenza univoca s chiama "funziong'. La corrispondenza
di sopra € una funzione L'indeme de primi dementi assodiati in una funzione, in questo caso {24,7}, € detto
"dominio” ddla funzione, mentre l'indeme del secondi dementi delle coppie di unafunzione, in questo cao {3,7,5}, €
detto "codominio" ddla funzione. Se diamo un nome dla funzione su condderata, ad esempio laindichiamo con f,
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possamo ottenere gli dementi dd codominio "in funzione' di qudli dd dominio, congderando f come processo di
passaggio dagli uni agli dtri e scrivendo: 3=(2) , 7=f(4) , 5=f(7). Possiamo gia renderci conto, da queste poche
nozioni, della vagta portata del concetto di associazione ordinata. Torniamo dl'indeme da cui avevamo preso le
mosse, os5a 3={0,1,2} , che consderato nellaforma{0, 1,{0,1}} richiamale ben note trilogie tes- antites-9ntey
(oggetto/soggetto- soggetto/oggetto- conoscenza, negetivo- positivo-neutro, inizio-fine percorso, brahma-shiva-vishny,
ecc.). La funzione "successvo® s = {(0,1),(1,2)} coincide in questo caso con quella esponenzide binaria, ossa
guella che associa ad un numero la potenza di 2 avente per esponente quel numero. Cid non accade pitl se passamo
dlinsgeme 4 ={0,1,2,3}. Ossarviamo inoltre che per operare ndl'ingeme 3 in modo chiuso, ossa restando sempre
nell'ambito di tae indeme, basta condderare il numero tre come periodo di cidicita, ossa identificarlo con lo zero;
vedremo come questa identificazione "tutto=nulla" conduce dla cidicita ssttenaria. Possamo riguardare gli dementi
dd 3 come due vettid, 0 e 1, e un lao, non orientato, che |i congiunge. Tenendo invece conto di un possbile
orientamento di tale percorso S dttiene l'inseme { 0, 1, (0,1), (1,0)}, due vertici e due percors. | due vertici
JpOSSONO essere concepiti come percors stazionari, per ottenere cosl un insgeme omogeneo : { (0,0), (1,1), (0,1),
(1,0) } o, samplificando, {00,11,01,10} . Questi non sono dtro che i dgrammi codruibili coni smbali di yin eyang
del libro de mutamenti della filosofia taoigta, [0 Y+ Ching. Andizzando piti a monte la cosa, un digramma puo essere
inteso come una funzione di dominio {0,1}, che assodaa 0 il primo demento dd digramma ('dementoyin) ealil
secondo (I'demento yang). Per cui con la scrittura contratta 00 veniamo ad indicare non piul la coppia (0,0), mala
funzione {(0,0),(1,0)} definitasul dominio 2={0,1}. L'ingeme di tutte le funzioni definite su un dominio A e aventi un
codominio che sa sottingeme di un indeme B S denomina "indeme potenza di base B ed esponente A" (cio dipende
dd fato che s Aha m dementi e B ha n dementi, vi sono esattamente nM funzioni dd tipo suddetto) e 9 indica
proprio con il smbolo BA. Partanto l'indeme dei quattro digrammi € l'inseme potenza 22 . Ecco che Samo ouindi
passati dlaterzadele potenze di 2 condderate dl'inizio. Rivistando, dlaluce dd concetto indemigtico di devamento
apotenza, anche la potenza 21, vediamo che essaiindica l'indeme delle funzioni definite su 1={ 0} e assumenti valori
nel'ingeme 2={0,1}, e queste sono i due "monogrammi” {(0,0)} e {(0,1)}. Addirittura possamo tornare dla
potenza 20 e notare che denota l'ingeme ddle funzioni a dominio nullo, ossia vuoto, e che I'unica entita che
possa essere dotata di tale proprieta (ossia di essere una funzione con dominio vuoto) € l'insgeme vuoto (che e qudlo
caraterizzato da qualunque proprieta impossibile), per cui 20={ 0} ovvero 20=1. Rimarchiamo che lafunzione vucta
e l'indeme vuoto sess0, che possamo adesso chiamare "nulligrammd’. In questo contesto o zero, indeme vuato,
asurge a smbolo ddl'unita primaria,, il tao, elo yin e lo yang, in quanto monogrammatici Sono asociai dle funzioni
{(0,0)}, smbolo di S&icita, e rispettivamente, {(0,1)}, Smbolo di dinamicita, passaggio da 0 a 1={0}, quindi
inglobazione o presadi coscienza . Lo yin e lo yang non sono quindi associdi dle cifre 0 e 1 semplicemente, bens
a concetti di permanenza e transizione. Cosi il 2={0{0}} S presenta come accostamento senza ordine di due stadi
che ne monogramma yang vengono ordinati secondo il processo da0 a{0}.

Quaunaue salingeme A, la potenza AO risulta essere 1={ 0}, per cui lo zero & esponente comunque generatore ol
unitd, intesa come coscienza di se $es0, globamente "metaconsderato’.

Riunendo gli indemi 20, 21, 2 ossa nulligramma, monogrammi e digrammi, otteniamo un inseme di sdte
eementi, ordinabili evolutivamente nd modo suddetto, dayin ayang dl'interno di ogni ordine di "grammadlitd’ e dando
maggior peso nd digramma dla posizione pit bassa. Un dtro ordinamento, centrato nel nulligramma (Segnato con un
punto) e smmetrico rigpetto ad esso, che, pur nelo sviluppo dayin ayang, 9 basa sulla complementarita (ovvero
duditd) dei Smmetrici rigoetto atde centro, €il seguente

incui g utilizzail procedere d di dentro di ordini crescenti ; oppure l'dtro



incui s utilizzail procedere a seconda della "quantitd’ di yin e yang presente in ogni figural tre "mattoni” binari 20,
21, 22 conducono quindi d numero tipico ddlacidicita, il 7. Molte ed interessanti potrebbero a questo punto essere
le digressoni che 9 diramano da tae schematizzazione (Scomposizione binaria dd 7) su tale numero quando 9
esaminino gli ordinamenti Strutturati possibili di un'ottava ( = gruppo di sette, completato con un “cgpogruppo” del
gruppo omologo successivo, come per le note musicdi ). Cosl come va notato che il limitars agli esponenti pari,
quindi a20 e 22, porta.ad una configurazione del tipo :

configurazione che risulta molto sgnificativa quando atribuiamo ad ogni poszione nd generico digrammaunaqudita
verificata 0 meno a seconda che ndlla poszione sessa compaia 1o yang o lo yin. Ad esempio, e associamo la
posizione pitl bassa nd digramma dla polarita umida/secco (in ordine yinlyang) , e la seconda posizione - qudlain
dto - dla polarita freddo/cado, i quattro digrammi corrigpondono ale combinazioni (da yin a yang): umido-freddo,
umido-caldo, secco-freddo, secco-cado, corrispondenti rispettivamente agli "dementi della filosofia greca : acqua,
aria, terra, fuoco. Il quinto eemento ( la "quintessenzd’ ) "etere’ 0 "gazio”, non cardterizzato da dcuna ddle due
polarita, resta assodiato d nulligramma La rappresentazione geometrica di tale moddlo pud baesars sul piano
catesano:

caldo
[yang)
F.9
aria fuoco
o1 -+ 11 ++
umido ™Yy 4 SECCO
[yin) v 7 [yang)
acqua terra
oo -- 10 +-
frm_jdu
[vin]

Codificando conlecfre 0 e 1 loyin elo yang, e interpretando i codici binari 00, 01, 10, 11 come espressioni
binarie da numeri 0, 1, 2, 3, risultano oppodti | quadranti di ugude "parita’ (cioé entrambi pari o dipari), mentre la
success one decrescente 3, 2, 1, 0 corrisponde alasequenza fuoco, terra, aria, acqua, tradizionde ndlla disposizione
zodiacae degli dementi, e segue, nd grafico cartesano, un andamento aformadi N (evidenziato intorno d centro).
A guesto moddlo "settoride’, ovvero angolare (che associa quadranti, quindi settori dd piano, ovvero angoli) agli
dementi ea digrammi, abbiamo, dudmente, un moddlo "vettorid€', ovvero assde, in cui associamo dle polaritand
digrammai quadranti sess (e quindi dle poszioni nd diagramma unioni di quadranti opposti d vertice), per cui ogni
digramma, e di conseguenza ogni coppia di manifestazioni di polaita, viene associao dla figura di confine frai due
quadranti associati dle sngole sodte di polarita coinvolte nd digramma, cioe samiass orientdti, o dternativamente
vettori di rappresentativi :



aria
F Y

umido | caldo

acqua + » fuoco

freddo | secco

-y
terra

Alle rgppresentazioni settoride e vettoride s aggiunge quela puntude, in cui le coppie di dfre /1 corrispondenti a
digrammi vengono semplicemente assodiate semplicemente a punti di cui le sesse sono ascise e ordinate, dando
luogo a vertia di un quadrato unitario :

-~

(0.0) 1.0]

| numeri asoaat a codid binari ottenuti da tdi coppie digitdi, sono digposti in modo tale che qudli fraloro opposti
sono complementari a 3, ossaa 22- 1.
Tdi condderazioni S riportano a tre dimensioni, conducendo agli 8 ( = ) trigrammi, e gore le porte dle
successve potenze di 2 : 24=16 , 25=32 , 26=64, che sambrano avere, ndl'ambito dela tradizionde
rappresentazione adratta di un cosmo simboalico, un ruolo piu vicino dl'uomo e dla sua psiche (S pend dle 16 figure
geomantiche, d numero 32 ndla catomanzia, a 64 esagrammi, coppie di trigrammi, ddlo Yi-Ching ; "mantiche’,
pertanto discors orientati @ destino umano). | modelli utilizzati nella tradizione taoista sono per I'gppunto 8=23 e
64=26=82 , rdativi atrigranmi e ad esagrammi. Gli otto trigrammi, codificati in "bit" 0/1 sono

000 001 010 011 100 101 110 111.
Ess sono I'espressoneinbase 2 de numeri da O a 7, e questa volta, restano associdi agli otto ottanti dello spazio
tridimensonde riferito ad un Ssema cartesano di ascisse, ordinate e quote. Alternativamente S potranno associare
dle tre poszioni che concorrono a codtituire un trigramma i tre piani coordinati redivi d Sstema di riferimento
catesano condderato. In ta modo, detti rispettivamente X, y, z gli a3 ddle astisse, ddle ordinate e delle quote
(corrigpondenti, come giavido, dle tre posizioni dd trigramma), assodamo a X il piano yz, ay il piano zx ea z il
piano Xy :

z

Y
I

x

Ma in ogni posizione va effettuaa una scdta (O oppure 1) di polaita, e mentre per gli ass questa s traduce in un
orientamento (indicato da una freccia), per i piani cio non € possibile. S pud perd associare, ndl'ambito di un piano
relativo ad una data posizione (per esempio, per la prima poszioneil piano yz, ortogonde dl'asse X, asse rddivo
gopunto dla prima poszione), ad ognuna dele due polarita una pagina de piano, quella che guarda il semiase
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reaivo dl'orientamento scdto sull'asse associato d piano (nel caso suddetto, la paginadd piano yz ched rivolge
dlafreccia ddl'ase x, e lapolaitascdtaée 1, dtrimenti la pagina opposta). Ognuna di tai pagine € associata ad
uno del due semigpazi in cui lo gpazio é diviso dd piano che supporta tae pagina. Pervenendo cos ad una ternadi
semigpazi, che S interseca gopunto in un ottante, otteniamo, per via dude ala precedente, e in modo piu aborato,
gli ofto ottanti associati a trigrammi. Tale secondo modo di pervenire ad un ottante tramite intersezione di tre
sEmigoazi non € una gratuita complicazione, in quanto permette di evidenziare un discorso di orientamento. Se
immeaginiamo di dispord lungo I'asse z con latestarivoltand verso ddlafreccadi tae asse, possamo vautare sul
piano ortogonde xy in che modo avwiene un movimento di rotazione, ad esempio antiorario per [0 sposamento del
"braccio” di x verso quellodi y eorario per lo spotamento inverso.

z

Y
Zx

x

Pertanto, una volta fissato un orientamento (orario o antiorario), un ase orientato nello gpazio induce un verso di

rotazione nd piano ortogonde a tde ase Indicando, per fissare le idee, con xyz l'orientamento spazide
(tridimensionde) secondo cui I'ossarvatore disposto lungo x (con il verso piedi-testa coincidente con il verso dd

semiasse orientato X ses0) vede y ructare verso z - e supponiamo che tale orientamento Sa antiorario - notiamo
che lo $ess0 orientamento e deto ddle terne yzx e zxy, e che ognuno di tdi orientamenti 9 inverte cambiando uno
solo de vers degli orientati coinvolti nel suo opposto (inversone di polanitd). Cio porta a interpretare in modo
nuovo i trigrammi. Ad esempio, riferendod dlaternadass orientai  Xyz, possamo assodiare d trigramma 001 la
nuova terna X y(-z), dove -z indical samiasse polarmente opposio a z ; dlo sesso modo il trigramma 110

corrigponde dla terna (-x)(-y)z . Quindi, lo zero non modificail verso ddl'asse orientato che S trova ndll'omologa
poszione dello zero sesso, mentre 1'uno lo modifica nd verso opposto. Intal modo s congtata chei trigrammi 000,
011, 110, 101 non modificano l'orientamento, mentre i trigrammi 111, 100, 001, 010 lo invertono. Cio concorda
con ladassficazione de trigrammi in quettro yin (che, ne nostro contesto, non modificano l'orientamento), codtituit
da un numero dispari di dfre pari a zero, e in trigrammi yang (che invertono l'orientamento), codtituiti da un numero
digoai di cifre pari auno. Chiameremo i primi quattro trigrammi, oltre che yin, "di tipo zero", gli dtri, dltre che yang,
"di tipo uno". Pertanto abbiamo un modedlo "versoride” (legeto a versori degli ass, ossa ad entita plurivettoridi

legate d vearso e dla direzione, e non dle intendta come invece i vettori), con la precisazione che deve esser scdlta
unaternadi versori di riferimento base.

Andogamente d moddlo bidimensonde, anche qui possamo assodiarei trigrammi a vertic di un cubo unitario



Nel procedereda 0 a 7 lungo gli ottanti 0 da un vertice dl'dtro ddl cubo unitario, 9 segue un procedimento aN
come prima ne caso bidimensonde. Cio ricaca l'dternanza basso/dto. Inaltre, in ogni faccia dd cubo lasommaddi
due vertici opposti uguaglia la somma degli dtri due, per cui 9 pud associare ad ogni faccia un numero - gopunto il
vaore di tde somma. In td modo risultano oppode lefacce dd 5edd 9, qudleddl' 8edd 6 equdle dd 3 eddl’
11:

Inoltre tutti i quadrati ricavabili dal cubo per sezione diagonde restano, nel suddetto modo, associati d numero 7, che
e la somma di due vertic oppodi nd cubo. Ossarviamo che le tre facce non giacenti sui piani coordinati Sono
asociate a numeri 8=7+1, 9=7+2, 11=7+4 a seconda che pas3no per i vertici contrassegnati rispettivamente con
1, 2, 4 . Cominda a presentars la cidicita de numero 7 (fondata sull'assunzione che 0 e 7 9 identifichino), e
possamo asociare a tdi facce rigpettivamente | numeri 1, 2 e 4, risarvando dle facce opposte i complementi a 7
del suddetti numeri. In ta modo la somma del numeri contrassegnanti facce opposte non € piu 14 bensi 7, cos
come accade per vertici opposti nel cubo. Abbiamo cos dla fine numerato gli otto vertici e le sai facce dd cubo,
utilizzando per queste ultime i numeri corrispondenti a trigrammi non estremdi (cioe divers da000 e 111) .

Undtra interpretazione del trigrammi collegata dla codificazione in base 2 € qudla indemidica che nasce dd
condderare gli otto sottoinsiemi di un insieme di tre dementi ( 8=23 ) assodiando ognuno di tali dementi ad una
poszione ndl'ambito dd trigramma e ad ogni trigramma il sottoingeme codlituito dagli dementi nella cui poszione
compare 1. Cos 001 resta associato d sottoinseme codtituito solo dd terzo demento. In tal modo il trigramma
diventa la didribuzione di rigpoge di presenza nd sottingeme per ognuno del tre eementi, corrispondendo O

dl'assenza e 1 dlapresenza Un"cordllario” di tde moddlo eil modelo crometico esagonale-ottagonde (in effetti a
buon diritto anche "eptagond€’ !). Sei tre dementi ddl'ingeme ternario su condderato sono, ndl'ordine blu, gidlo,
roso (i colori primari), a sottoindemi di tde indeme, e quindi, nd senso su indicato, a trigrammi digitdi,
corrigpondono otto colori secondo la tabella seguente :



trigramma blu(B) gdlo(G) rosso(R) sottoingeme colore  numero

000 0 0 0 {} (vuoto) nero 0
001 0 0 1 {R} rosso 1
010 0 1 0 {G} gidlo 2
011 0 1 1 {GR} aancione 3
100 1 0 0 {B} blu 4
101 1 0 1 { BR} viola 5
110 1 1 0 {BG} \vede 6
111 1 1 1 { B,GR} bianco 7

Questo moddlo ha una rappresentazione notevole nellastela a doppio triangolo

_ 010 @ @ - giallo -
110 /\ 011 /\ 3 verde /\ arancione

X 1 X X X XhlancuX
100 \/ 01 \5/ bl \/ rosso

wula

S ottiene cos un organico e Smmetrico inquadramento de colori primari e secondari, completati dal “colore total€"
(il bianco) edd "non colore’ (il nero).

Anche ddlo schema dd dgillo sdomonico - com'e gppunto denominata la gellaa sal punte condderata- g ricavail
criterio di ddidta sttenaria Sommando | numeri asocidi a vertid non consecutivi 9 ottiene il numero
contrassegnante il vertice fra ess compreso, purché tae somma Sa cacolata "modulo 7", doé identificando 7 con
0. Quindi I'dgebra sottesa a tale smbolo € quella modulare a sette dementi Z7={ 0,1, 2,3,4,5,6}. Intde
dgebrai numeri 4, 5, 6 sono esprimibili nell'ordine come -3, -2, -1. Quindi | Smmetrici rispetto d centro ddlagdla
Sono oppodt, cioé sommati danno 0 (9 ha, per il centro 0 =0). In tae dgebra non solo ogni demento ha un
oppodo, ma tutti gli dementi non nulli hanno un inverso, cioé un Smmetrico maltiplicativo (ossa un demento che
moltiplicato per quello dato produca come risultato 1). Precisamente, 1 e 6 = -1 sono autoinves (invers di s
dess), mentrei pai (2e4=-3) eidigpai (3e5 = -2) codituiscono coppie di invers. Quindi 4 =12 (e
andogamente2=1/4) e 5= 1/3 (eandogamente 3 = 1/5). Pertanto possamo usare solo 0, 1 e 2, per esprimere
tutti e sette gli dementi dell'algebra consderata:

0,1,2,-12,12,-2, -1.

Lesmmerieeleinterrdazioni esposte 9 compendiano nelle seguenti figure:
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Vediamo dtres comeil sgillo sdomonico eil Smbolo de canddaoro a sette braca (che schematizzato da luogo ad
un abero binario) sono matematicamente collegati ala stessa druttura. In questo secondo S evidenziano ambedue le
smmetrie additiva e maltiplicativa, in quanto ognuna delle meta del canddabro ha una smmetriainterna ( ripetto a1
oa -1), che égopunto qudlafragli inverd, mentre le due meta stesse 9 corrigpondono ndlasmmetria additiva

La presenza in una ottava di sette dementi "manifesti” e uno "non manifeo” ricorre in molti contesti ( del resto, 9

pend dle sette note edla"non notd', lapausa, il dlenzio).

Néla tradizione ayurvedica (ddlla antica medicinaindiana), le codituzior dell'organismo umano sono seite, dete ddle
combinazioni, non vuote, di tre principi, detti "doshd' (che sono denominati kapha, vata e pitta), proprio secondo il

modello cromatico (per cui possamo anche, associando i colori primari a tre suddetti principi, determinareil colore -
escludendo il nero- nonchéil codice- escludendo 000 - di ognunadi tali codituzion.

Undtra notevolissma associazione con i trigrammi € data ddle otto trasformazioni geometriche piane fondamentdli,
che sono tutte isometriche (cioé conservano la distanza) e s suddividono in quettro Smmetrie assdi e quattro

rotazioni (le prime invertono 'orientamento di una figura, le seconde lo mantengono, assa sono degli “spostamenti™).
La maniera pit naturde di determinare tele associazione € far scaturire da generico punto dd piano (X,y) il punto
trasformato (X',y’) secondo tre operazioni : cambiamento di segno a primo posto (ascissa), cambiamento di segno a

secondo pogto (ordinata), scambio del due posti (ascissa con ordinata). Otteniamo pertanto |a tabella (operiamo 1o
scambio primadel cambiamenti di segno) :

sambio X <-->dx  cambiossgnosx  cambiossgnodx  punto finde

0 0 0 (xy)
0 0 1 (X,-y)
0 1 0 (-xy)
0 1 1 (-xy)
1 0 0 (y.x)
1 0 1 (y,-X)
1 1 0 (-yX)
1 1 1 (-y,-X).
Otteniamo pertanto le otto trasformazioni seguenti :
codice formula trasformezione nome abbreviao
000 (Xy) ---> (Xy) identita ide
001 (xy) ---> (%,-y) coniugazione
(Smmetria rispetto con

dl'ase dele axtise)



010

011

100

101

110

111

Ladigposizione geometricade punti termindi di tdi trasformazioni (in base dle qudi & posshilericavare
agebricamente tutta la geometria euclideadd piano, fornisce il seguente grafico acroce :

Ossarviamo che le trasformazioni avente per codice trigrammi di tipo yin (con um numero dispari di 0) sono

rotazioni, per cui non modificano I'orientamento di una figura o un verso di rotazione, mentre quelle di codice yang
(con un numero dispari di 1) sono Smmetrie assdi, de quindi invertono I'orientamento di una figura 0 un verso di

rotazione.

| primi quittro trigrammi sono "dudi” degli ultimi quettro e corrigpondono, come gia detto, a numeri complementari a
ste. Tde dudita viene evidenziata ndlla tradizionde digposizione Pa-Qua detta di Fu-Hs, collegata d famoso

(le) ---> ('X!y)

(X’y) ---> (_X’_y)
(X’y) ---> (y’X)
(X.y) ---> (¥,-X)
(X’y) ---> ('y1X)
(X!y) ---> ('y,'X)

ambolo T'a-chi :

coniugazione oppoda
(Smmetriarispetto - con
dl'ase ddle ordinate)
opposizione
(Smmetriarispetto - ide
dl'origine degli asd )
inversone
(Immetria rigoetto inv
dlabistricedd 1°
e 3° quadrante)
ortogondita oraria ort
(rotazione di un
quadrante in seNso orario)
ortogondita antioraria - ort
(rotazione di un
quadrante in senso antiorario)
inversione oppodta
(smmetriarispetto -inv
dlabistricedd 2°
ed’ quadrante)

Fvx] T [¥x

[x.y] by

(™
»

[-x.~¥) [-v]

y.-x] [x.-¥]



100

ooo 101
on1 110
010 111
011

| punti di "inversone sono ndl passaggioda 011 a 100, cioe dd 3 d 4eda 111 a 000, cioedd 7 dlo O, per
rigtivareil ddo.

L'inverdone fail quarto eil quinto punto (ricordare che lanumerazioneiniziada Q) concorda con la poszione della
lunae dd sole ndllo zodiaco, adtri rdativi a segni del cancro e ddl leone rispettivamente, quarto e quinto segno dello
zodiaco partendo tradiziordmente ddl'ariete. Infatti, lacomplementaritaa 7 ndl'ambito de trigrammi S traduce ndla
rlazione di "equiplandtarietd’ frasegni ddlo zodiaco :

Restano cosl assodiati | primi segni dello zodiaco agli otto trigrammi, e quindi agli ottanti dello spazio tridimensionde.
Per arivare dla rappresentazione di tutti i dodic segni dello zodiaco bisogna "interpolare’ 1o schema ottagonde
andando avanti nellanumerazione binaria:

100
1010

1011
0oo

101

om

010 700
0111001

| codic aggiunti non risultano dudi per coppie di segni opposti (ossia coplangtar) ndllaloro interezza, ma solo nelle
ultime tre cifre, cdoe, ancora, per la componente trigrammica. Possamo associare ad ogni Segno un tetragramma e
tener conto non solo ddl'demento associato ad ogni segno, maanche dd "gund' - assadd princpio tripolare della
filosofia shivaita, che dassificala molteplicita a seconda ddlle carateristiche di presenza di uno del tre aspetti sattva,
tamasergas- eridigporrei segni ndllaloro sequenza zodiacae, ottenendo lo schema seguente
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A Fuoco oo

0 TERRA 01
O ARIA 10
0110
g O ACQUA 11
S SATTVA 00

oior T TAMAS M
R R RaAS 10
+ MASCHILE
- FEMMINILE

om I]R SI]I]H

Qui notiamo che gli ultimi due "bit" (cifre binarie) dd codice di ogni segno corrigpondono dl'demento dd segno,
mentre il digramma inizide (i primi due bit ded codice) corrigponde d gina. S puod anche rilevare come lo zodiaco
venga ripartito in quettro periodi stagiondi, partendo dal segno ddl'ariete, ognuno di tre segni, e in td modo 9
assegna dla sagione I'demento caratteristico dd segno centrae della terna stagionde (pertanto la primavera
asocida dla tera l'edtae d fuoco, l'attunno dl'acqua e linverno dl'aia Complementarmente, possamo
suddividere lo zodiaco in tre periodi, ognuno di quattro segni, ein tal caso in ogni quaterna s ripete un guna(dlinizio
e dla fine ddla quaterna), che e quindi quello associabile per discriminazione dla quaterna sessa ; codcché i tre
periodi quaternari restano asodiai a guna sattva (per il sottocodice inizide 00), tamas (per il sottocodice inizide
01), rgjas (per il sottocodice inizide 10). Tdi codic digrammic de guna confermano la bipolaita tamaes <---> rgjas
elaposzionedi equilibrio di sattva, riconducendo ad un discorso di cidlicitaternaria che ricca quelo tridimengonde
spiegato per l'otto ( 23 ) ma rdaivo d caso bidimensonde, che conduce prima a quatro digrammi e poi
dl'identificazionedi 00(=0) con 11 ( = 3), secondo lo schema bidimensonde:

00 ‘ 0=3
) v 1@2 )\
1 2
1 3

Tde schema corrigponde dla deduzione ddl'dgebra "tridimensiona€e’ Z7 a partire ddl'ottagono de trigrammi, €, in
guesto caso, conduce dl'dgebra "bidimendonde’ Zz apartire dd quadrato del digrammi. Vediamo quindi come i
principi di triramazione e hiforcazione sSntetizzano drutture bi- e tri-dimengondi. Tae Sntes risulta, per dtravia,
ddl'asociazione del segni ad ottanti dello spazio e a quadranti del piano di separazione fra due semigpazi, come
nella seguente digposizione che traduce la coplanetarieta in Smmetria centrae e I'opposizione ndlaruota zodiacde in
smmetria planare rispetto d piano separante i due semedtri, lasciando tutti | segni di uno Stesso gunalin uno Sesso del
semispazi condderati 0 sullo sesso piano cheli separa (notare sempre I'andamento aN) :
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Undtra disposizione dello zodiaco che evidenzia la doppiasmmetria (di coplanetarieta e di opposizione) e quindi una
suddivisone in quettro fas (comein unasnusoide) utilizza ancoralagelasdomonica:

Qui la successore dei segni segue due croci, ognuna descritta due volte, e S passatre volte (quattro congderando la
ripresadd cido) per il centro (notare 'andogia con la curva snusoidae nelle sue intersezioni con |'ase delle ascise),
e i sgni oppodi ndla ruota sequenzide dello zodiaco S trovano presso [0 $esso vertice - uno dl'esterno e uno
dlinterno - mentre segni coplanetari, ovvero oppodti ndla ruota per cod dire "tapigd’ (ricordiamo l'inversone nd
smbolo t'a-chi) ddlo zodiaco, sono su vertici opposti, sempre perd uno dl'esterno e uno dl'interno. Quanto
enudeato riguardo d settenario e dlo zodiaco viene egoresso in maniera particolarmente suggestiva dd seguente
abero (che spingendo avanti il suo principio interno di reiterazione, produce un semplice esemplare del cosddetti
"frattai") :

Intde"grafo" daun punto "radice’ s opera unatriramazione (cos come, ndlafilosofiaindiana, dd prinipio unico - il
Mahashiva - 9 esrime la "Trimurti”  Brahma: Shiva-Vidhnu) e successvamente S opera, reiterata due volte, una
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biforcazione (prima, ogni "persond’ ddlla Trimurti 9 scinde in un aspetto maschile e uno femminile ; successvamente,
ognuno di tai s apetti da luogo a due archetipi fondamentdi, ottenendo cosi dodic archetipi menifedti, "foliari” -
ossa"foglie€' de nogtro "dbero”, corrispondenti a segni zodiacdi). La triramazione inizide produce il guna (ovvero,
secondo latradizione occidentale, il carattere, cardinde, fisso o mobile), mentre le due biforcazioni danno luogo atre
dberi binari settenari, ognuno radicato in una persona ddla trimurti, e corrigpondono dla scdta digrammatica
elementde frale polarita umido/secco e freddo/ca do.

L'dbero genetico zodiacde quindi conda di tre settenari (collegabili a tutto quanto abbiamo esaminaio per |l
settenario) e di una radice centrade, la qua cosa da luogo d fatidico numero 22 della Cabda ebraica (numero, fra
I'dtro, delle | ettere dell'dfabeto ebraico e degli arcani maggiori de tarocchi).

Infine vogliamo accennare dl'idea di prendere in condderazione una druttura piana, in cui possono definird le
trasformazioni fondamentdi prima condderate. Tde druttura geometrica risulta per I'gopunto ddl'dgera  Z7
ampliata con un "punto dl'infinito’ : ¥ . Pertanto S ritorna agli otto trigrammi partendo dd settenario, seguendo la
dessa drada che integra, ndla geometria continua redle, le rette con punti dl'infinito, ottenendone una druttura
topologica chiusa ("compatta’).

Ponendo Z7={0,1,2,3,4,5,6,¥ } (eassodaxdo 04 trigrammadd massmoyin e ¥ aqudlodd
messimo yang), dli dementi 0 e ¥ sono auto-opposti e mutuamente invers ((0=0, -¥ =¥ ,1/0=¥, 1% =0)
(lnversone di 0 e ¥ e puramente convenzionade e non € legata d fatto cheil prodotto di tali eementi Saugudeal),
eil piano Z*" Z7 (indeme delle coppie ordinate di dementi della struttura ottonaria introdotta) diventa non un
prodotto di strutture lineari, bensi un prodotto di strutture circolari, ossaqudlo chein geometrias denomina “toro”,
e risulta codiituito da 64 punti, collegati agli esagrammi. Proprio alo stesso modo in cui, ndll'antico libro taoista delle
mutazioni (= trasformazioni), lo Yi-Ching, gli essgrammi erano riguardati come coppie di trigrammi. Otteniamo
adesso, cartesanamente, la struttura matematicadel "toro degli esagrammi™

[2,c0] [0.e0] (2,00]
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(3.0  [Fleo) T (1.eo)  [3.00]

(aD,00) [e0,00]
(c0.3) 3 (c0.3]
(0,2) 2 (0,2)
(c0.1) 1 (c0.1]

=== 7 g p =0
[c0.-1) 5 (e0.-1)
[c0,-2) = (e0.-2)
[on.-3] 3 [on.-3]
[e0,00) (e0,00)
(3.e0) (10 | (1,e0] * (3,00)

[-2.00)

(0.c0) (2.c0]



Rette nd toro degli esagrammi

Rette passanti per l'origine :

a) asd catedani :
{(1.9),(20),(30),(40),(50),(6,0),(0,0), (¥,0}
{(0.1),(02),(03),(04),(05),(06),(00), (0¥)}

b) oblique:
{(1D),(22,(33),(44,(55,(66),(00), (¥¥)}
{(12).(249,(36).(41),(53).(695),(00), (¥¥)}
{(13),(26),(32),(45),(51),(64,(00), (¥¥)}
{(14).(21),(35.(42),(56),(63,(00), (*¥¥)}
{(19).(23),(31),(46),(54),(62),(00), (*¥¥)}
{(1.6),(29),(34),(43),(2),(61),(00), (¥¥)}

Rette non passanti per l'origine:

C) orizzontdi :
{11).(21).B1),41),.(51),61),(01), ¥}
{1.2),(22),(32),(42,(52),(62),(02), (¥2)}
{(1,3),(23),(33),(43),(53),(63),(03) , (¥.3)}
{(1.4),(24),(B4),(44),(54),(64),(04), (¥4}
{(1,9),(29),(35),(49),(55,(65),(05, (¥}
{(16).(26).(36),(46),(56),(66).(06), (¥.6)}

d) verticdi :
{11,12,13,(14,19,(16), (10, (1¥)}
{(21),(22),(23),(24).(25),(26),(20), (2¥)}
{B1),(B2.(B3).(3B4,(39).(36),(30), (3¥)}
{(41),(42),(43),(44) .45 ,(46),(40), (4¥)}
{(51),(52),(53),(54),(55,(56), (50, (5¥)}
{61),(62,(63),(64,(65),(66),(60), (6¥)}

€) oblique:
Per ogni rettade gruppo b) venesono 6: quindi in tutto ve ne sono 36.

f) Rettadlinfinito :

{ (1¥), (2¥), (3¥), (4¥), (5%), (6¥), (0¥), (¥.1), (¥.2), (¥.3), (¥4, (¥,5, (¥.6),*¥,0, (¥¥)}
(cotituita da 15 punti)
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TOTALE :
obligue non passanti per l'origine 36
coordinate non passanti per l'origine 12
ass catedani (passanti per l'origing) 2
oblique passanti per l'origine 6

56 (piu unadlinfinito)

Rappresentiamo s0lo le rette passanti per I'origine degli ass :

[2.c0) [0.e0] [2,c0)
[3.e0)  [leo) T (1.0) (3.0
[e0,c0) (e0,c0)
(e0.3) [c0.3)

a0
st =]
[c0.2) LE\:E{? [0.2]
(1] L

A
3

[e0.1]
——
[:[:n,I]]” = E: l“«g 7 ::,01]]
0, -
AL VNN A

(c0,-2) [e0,-2]
(03] ;;j(jﬁ (0.-3])
[0,00] [c0,c0]
[3.e0)] (120l | [1,e0] ' [3.00]
F2.e0)  [0,e0) [2.00)

Ritroviamo cosi anche il numero 56, numero degli arcani minori dei tarocchi .

Gaetano Speranza
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